Alexej Brodovskyy, jetzt Stufe 12, beteiligte sich im vergangenen Jahr erfolgreich am Bundes-
wettbewerb Mathematik. Seine Losung der Aufgabe 2 der 1. Runde des Vorjahres wurde als
Musterlosung und Werbung in das Aufgabenblatt fiir den Wettbewerb 2007 aufgenommen.

Losungsbeispiel
Aufgabe 2 der 1. Runde 2006

Man beweise, dass es keine ganzen Zahlen x und y gibt, for die
die Gleichung x® + y* = 4- 2y + xy* + 1) qilt.
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Losung von Alexej Brodovskyy Angenommen, x und y sind ganze Zahlen. Dann sind auch

Die vorgegebene Gleichung kann man folgendermaBen die Terme (x + y) und ((x + y)*= 7 xy) ganze Zahlen. So-

urnformen: mit kann (x + v nur die Werte =4, -2, -1, 1, 2, 4 anneh-
) ) ) men. Setzen wir diese nacheinander in die Gleichung (1)

4y = A0y 4 xyt 4+ 1) ein, so ergeben sich fir xy folgende Werte:

ey =Axfy + Axy? 4+ 4 X+y| -4 -2 ~1 1 2 4

Xy 17/7 | &/8 57 | =377 217 1577

(x+y) (X —xy+y)—4xPy-Axy* = 4
Wie man der Tabelle entnehmen kann, ist xy in keinem der
Falle eine ganze Zahl, woraus folgt, dass es keine ganzen
Zahlen x und y gibt, die die gegebene Gleichung erfiillen,
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(x+y)lix+yi=3xy)-dxy(x+y)=4

(x+y)((x+y)P2-7xy)=4 (1)



